MAGHMA: MAOGHMATIKA KOINOY KOPMOY (43)

AOMH EZETAZTIKOY AOKIMIOY KAI EZETAZTEA YAH

Aldpkela e¢Etaong: Tpeig (3) wpeg

Aopn €€eTAOTIKOU dOKIUioU Kal eTTIMEPOUG PaBuoAoyia:

To €€eTaOTIKO doKiplo atroTeAeiTal atrd duo pépn, To MEPOZ A” kai o MEPOZ B'.
To MEPOZ A" trepiAappavel 10 B€pata kal To MEPOZ B™ trepihauBaver 5 Bépara.

KaBe B€pua Tou MEPOYZ A" BaBuoAoyeital ye 5 povadeg evw KGBe BEpa Tou
MEPOYZ B" BaBuoAoyeital pe 10 povadeg.

O1 utroyneiol TTpETTel va AUoouV Kal Ta 15 B€uara.

ZnMEIWOEIG: a) EmTpETTETAl N XprAON UN TTPOYPAUMATI(OPEVNG UTTOAOYIOTIKAG

MNXavAg.
B) ©a xopnyeital TUTTOAGYI0O MaBnuATIKWV.

FevikéG TTOPATNPACEIG:

1.

2.

Eteidn n ouon Tou pabnuarog gival TETola WOoTE KABE VEQ yvworn va oTnpideTal 0€
TTPONYOUMEVN YVWOTH UAN, TovideTal OTI OI UTTOWA QIO OPEIAOUV va yVwPi(ouV TIG
BaoIkEG Evvoieg, IDIOTNTEG KAl BACIKA BewpANOTA TWV EVOTATWY TTou dIdAaxBnKav
OTIG TTponyoupeveg TAEEIG, aAAd dev aupTTepIAauBdvovTal oTnv €CeTaoTéEQ UAN,
yiati TToOAU mBavév n AUon KATTOIWV AOKAOEWV VA OTTAITEl KAl YVWOEIS ATTO TIG
EVOTNTEG AUTEG.

OTtou avagépeTal dIaTUTTwon OPICUWY Kal BewpnudTtwy autd Ba dIOTUTTWVOVTAI
OTTWG €ival oTa OXOAIKA gyXelpidia €kdoong 2019.

I. Eqpapuoyég Tou Ala@opikoU Aoyiopou

1.

Opiopoi: lN'vnoiwg auouoa, Augouoa, MNvnoiwg @Bivouca, PBivouca kai ZTabepn
ouvdpTtnon. E@apuoyn otnv mmiAuon TTPORARUATOC.

Ocwpnua Méyiotng - EAdxioTng TiunRg, Eapupoyn otnv ettiAucn TTpoBARuaToC.
Opiopoi oANikwv akpoTaTwY (OAIKO HEYIOTO, OAIKO EAAXIOTO), TOTTIKWV AKPOTATWY
(Totmikd péyioTo, TOTTIKG eAAXI0TO). EQapuoyr otnv etmiAuon TTpoBARuUaTOG.
Oewpnua (KPITAPIO) povoToviag yia yvnoiwg aufouoa, yvnoiwg @Bivouoca Kai
o1abepr) ouvapTtnon. Egapuoyn otnv ettiAucn TTpoBAAPaTOC.



Oewpnua Tou Fermat. Alatuttwon, MEWUETPIKA €punveia Kal eQappoyry oTnv
etTiAucn TTPoBAANaTOC.

Otwpnua (KPITAPIO TNG TIPWTNG TIAPAYWYOU) EUPECNG TOTTIKWY OKPOTATWV.
E@apuoyn Tou otnv £tTiAucn TTpoBARuaToC.

EUpeon Twv TOTTIKWY aKPOTATWY, OAIKWV OKPOTATWY O€ dIACTNUA KAl EQAPUOYN
oTnv €TmiAuon TTPORAAUATOG.

Opiopoi: KupTh/koiAn ouvdptnon, OnueEi0 KAPTTAG YPAQIKAG TTapAacTaong.
E@apuoyr otnv etmiAuon TpoBAAuaTOG.

Otwpnua KupTOTNTAG OUVAPTNONG KOl Bewpnua €UPECNG ONUEIWV KAPTTAG.
E@apuoyn Toug otnv emmiAucn TpoARuaToG.

10.MeAETN TTOAUWVUUIKWY OUVAPTACEWY MEXPI Kal 3°V BaBuou Kal KATAOKEUN TNG

YPOQPIKAG TOUG TTapdoTaong.

11.E@apuoyn Twv BewpnudaTwy yia Tn JovoTovia Kal Ta akpdTATa ouvapTnong oTnv

eTiAucon TTPOBANPATWY PE PEYIOTO Kal EAGXIOTA.

II. AbpioTO OAOKARPpWHA
1. Opioudg Tou adpioTou oAokAnpwuatog. Egapuoyl otnv £tTiAucn TTPoBARPaATOC.
2. EUpeon Baoikwv adpioTwyv OAOKANPWHATWY Kal  epapuoyl oTnv  €TTiAucn
TTPOBAAMATOG.
f d c xr+1

a adx =ax + r = —

) ,B)Jx dx=-——+C, vreR-{1}
3. 1816TNTEG TOU AGPIOTOU OAOKANPWHATOG.

4.

a) ja’f(x)dx =a jf(x) dx

B) JIf(x) £ g()]dx = [ f(x)dx £ [ g(x)dx

E@apuoyn otnv ettiAuon TTpoBAAuaTOg

YToAoyIopuoG NG oTaBepdc OAOKANPWONG ¢ KAl €QApPOyr OTnv  €TTiAuOn
TTPOBANHATWY APXIKWY TIHMWV.



[ll.ZOvoAa — ZuvduaoTiK — MBavoTnTEg

1. 1010TNTEG TTPAGEWY OUVOAWV.

2. Apxl TOou aBpoiocpatog kKal TNG Bepehiwdoug apxAg TNG aTTapiOunong
(TToAAaTTAaCI00TIKA apxn). Eeapuoyr Toug oTn €mmiAuon TTPORARUATOG.

3. Opiopdg TOU TIAPAYOVTIKOU €VOG QUOIKOU apiBuou v (v!) . AlaTumwon Kai
epapuoyn oTnv €ttiAucn TTPORAANATOC.

4. YTOAOYIONOG KOl EQAapuoyr oTn eTTIAUCT TTPOBANPATWY TWV:
o MeTaBEocwv TWV v DIOPOPETIKWY QVTIKEINEVWY, (M)
o ETTavaAnTITIKWV PETABECEWY TWV v QVTIKEIYEVWY, (M)
o KUKAIKWV JETOBECEWV TWV v DIOPOPETIKWY AVTIKEINEVWY, (K))
o AIOTALEWV v DIAQPOPETIKWYV QVTIKEINEVWY ava k, (4y)
o EmmavaAnTImikwyv dIatagewyv v dIOQOPETIKWY AVTIKEINEVWYVY ava k, (8Y)
e 2UVOUQOHWY v JIOPOPETIKWY QVTIKEINEVWY Qv K, (Z)
5. Opiopoi: Meipapa TUXNG, OeIyMATIKOG XWPOG, Evdexouevo, ATTAG evdeXOUEVO,
BéBaio kar aduvato evdexdpevo. Epapuoyn otnv ettiAucn TTPoBARPaATOC.

6. OpIoPdG TOU ZUPTTANPWHOTOG VOGS EVOEXOUEVOU O€E €va OEIYMATIKO XWPO, TWV
AvTiBeTwyv  evdexopévwy  Kal AcupBifacTwy  evdexOpevwy. AlaTUuTTwon  Kal
epapuoyn oTnv etmiAucn TTPoBAANATOG.

7. KAaOOIKOG opIopds TRG MBavoTnTag Katd Laplace. E@appoyni otnv etmiAuon
TTPORANMATOG.

8. AClwMaTIKOG opliopdg Kolmogorov oTig mlavotnteg. E@apuoyry otnv etmiAuon
TTPORANMATOG.

9. 1916TNTEG TWV TTIBAVOTATWV:

P(@) =0, 0<PA) <1,
P(A—B) =P(ANB') = P(4) — P(AnB), P(4) =1-P(4),
P(AUB) = P(A) + P(B) — P(ANB).

E@apuoyn otnv etmmiAuon TTpoBAAUOTOGC.
10. Aeopeupévn i uttd ouvBnkn mlavoTnTa. Eappoyr otnv emiAuon TTPoBARuaTog
P(BNA)
P(4)
11. Opioudg: Avegdptnta evdexopeva. AlIOTUTTWON KAl €QApUOyrl OTnv ETTIAUCN
TTPOBAAMATOG.

Kal e@appoyn Tou TUTTOU P(B/A) =



V. ZTaTIOTIKA

YTTOAOYIONOG TWV TETAPTAPOPIWY KAl TOU EVOOTETAPTNHOPIOKOU EUPOUG KAl EQAPHOYN
TOUG OTNV €TTIAUCN TTPORANUATOG.

Znueiwon: BorBnua yia Toug utrown@ioug Ba utropoucav va gival Kai Ta 7o KATw:

1. Ma@nparika I'" Aukegiou Koivou Koppou, A" Teoxog, YAIT 2019
2. Malnuartikd I'" Aukeiou Koivou Kopuou, B” Teuxog, YAIT 2019



